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定积分的概念
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知识回顾

       我们以前学过图形的面积计算，请大家
回想一下，有哪些计算公式？

     正方形、矩形、三角形、梯形、圆、

椭圆等。

规则
图形

?
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知识回顾

2as  abs  ahs
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新课引入

分割法是指：把一个组合图形根据它的
特征和已知条件分割成几个简单的规则
图形，分别算出各个图形的面积，最后
求出它们的面积的和。
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新课引入
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新课引入

曲边梯形：有三条边是直线，其中两
条互相平行，第三条与前两条互相垂
直，第四条边是一条曲线的一段弧，
它与任一条平行于它的邻边的直线至
多只交于一点
由直线 x=a，x=b(a≠b)，y=0和曲
线y=f(x)所围成的，称之为曲边梯形。
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新课引入

如何求曲边梯形的面积？

四个步骤
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步骤一：分割
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步骤一：分割

化整为零

积零为整
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步骤一：分割

a b x

y

o
ix1x 1ix 1nx

bxxxxxa nn  1210 

曲边梯形如图所示：在区间[a,b]内插入若干个分点，
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步骤二：替代

    刘徽

割之弥细

失之弥少

割之又割

以至于不可割

则与圆合体

而无所失矣
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步骤二：替代

所谓“割圆术”，是

用圆内接正多边形的

面积去无限逼近圆面

积并以此求取圆周率

的方法。
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步骤二：替代

用矩形面积近似取代曲边梯形面积

     显然，小矩形越多，矩形总面积越接近曲边梯形面积．

x

y

o a b

四个小矩形

x

y

o a b

九个小矩形
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步骤二：替代
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长度为

，个小区间

分成把区间

，上任取一点

在每个小区间

i

ii xx


],[ 1

为高的小矩形面积为为底，以 )(],[ 1 iii fxx 

iii xfA  )(
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步骤三：求和

曲边梯形面积的近似值为： i

n

i
i xfA  


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1





第<17>页

步骤三：求和

积少成多，集腋成裘

不积小流无以成江河，不积跬步无以至千里”

勿以恶小而为之， 勿以善小而不为

积零为整
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步骤四：极限
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步骤四：极限
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步骤四：极限

时，趋近于零

即小区间的最大长度当分割无限加细

)0(
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




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曲边梯形面积为：
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定积分的概念

( ) [ , ] [ , ]f x a b a b：设函数 在 上有界，在 中任意插入若干定义1 个分点：

0 1 2 3 1n na x x x x x x b      

[ , ]a b n把区间 分成 个小区间，各小区间的长度依次为：

1  ( 1, 2, , )i i ix x x i n    

 ( )i i ix  在各小区间上任取一点 ，作和
1

( )
n

i i
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S f x
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1 2max{ , , }nx x x    记 ，
0 1
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

若 存在

( ) [ , ]f x a b称这个极限为函数 在区间 上的定积分。
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定积分概念

( ) ( )+Cf x dx F x

�
� ( )f x dx= ( ) ( )F b F a

被
积
函
数

积
分
变
量

积分上限

积分下限
[�, �]叫做该定积分的积分区间

（� − �公式）

①不定积分:

②定积分: ( )F x简记为

�
�
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总结

• 解决问题的方法步骤：

“分割，替代，求和，取极限”

• 运用的数学思想： 

“化整为零，积零为整”
“以直代曲”
“无限逼近”
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思政意义

化整为零

积零为整

分割包围

以小胜积大胜
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再见！


